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PPPPrrrrooooffff....    DDDDrrrr. Alfred Toth. Alfred Toth. Alfred Toth. Alfred Toth    

PräsuppositivePräsuppositivePräsuppositivePräsuppositive    surreale surreale surreale surreale ZeiZeiZeiZeichenchenchenchenrrrreeeellllaaaattttiiiioooonnnneeeennnn    als als als als MirimanoffMirimanoffMirimanoffMirimanoff----SerienSerienSerienSerien    

 

1. In Toth (2011) hatten wir das System der präsuppositiven Zeichen-

relationen dargestellt, das wir hier mittels der von Conway (1996) einge-

führten surrealen Zahlen wiedergeben. Wir legen uns auf folgende 

Definitionen fest: 

1 := { 0 | } 

2 := {1 | } 

3 := {2 |  }. 

Wir haben alsdann: 

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{1 | }´, {1 | }´´}) 

 ×  

 ({{1 | }´, {1 | }´´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) 

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´}) ×  

 ({{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) 

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) ×  

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) 

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´}) ×  

 ({{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) 

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) ×  

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) 

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{ 0 | } {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) ×  

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} { 0 | }.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) 



2 

 

 ({ 0 | }.{{2 |  }´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´}) ×  

 ({{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{2 |  }´}.{ 0 | }) 

 ({ 0 | }.{{2 |  }´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) ×  

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{2 |  }´}.{ 0 | }) 

 ({ 0 | }.{{2 |  }´} {{2 |  }´}.{ 0 | } {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) × 

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} { 0 | }.{{2 |  }´} {{2 |  }´}.{ 0 | }) 

 ({ 0 | }.{ 0 | } {{2 |  }´}.{ 0 | } {{1 | }´, {1 | }´´}.{ 0 | }) ×  

 ({ 0 | }.{{1 | }´, {1 | }´´} { 0 | }.{{2 |  }´} { 0 | }.{ 0 | }) 

Nun erinnern wir uns, dass gilt: 

C{0 |  } = {{1 |  }´, {1 |  }´´} 

C({0 |  }, {1 |  }) = {{2 |  }´} 

C({0 |  }, {1 |  }, {2 |  }) = { 0 | }, 

also 

C(ZR) = C({0 |  }, {1 |  }, {2 |  }) = ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }). 

Somitt erhalten wir wegen 

{ 0 | } = ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }) 

in einem 1. Rekursionsschritt 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{1 | }´, {1 | }´´}.{{1 | }´, {1 | }´´}) ×  

 ({{1 | }´, {1 | }´´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}. 

 ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) 
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 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´}  

 {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´}) ×  

 ({{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, 

 {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´}  

 {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) ×  

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´}  

 {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´,  

 {1 | }´´}.{{2 |  }´})× 

 ({{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´},  

 {{2 |  }´}, { 0 | })) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, 

  {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´,  

 {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, 

 {{2 |  }´}, { 0 | }) {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´},  

 { 0 | }).{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) 
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 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{2 |  }´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´,  

 {1 | }´´}.{{2 |  }´}) × 

 ({{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, 

 { 0 | })) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{2 |  }´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´,  

 {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} 

  {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{2 |  }´} {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´},  

 {{2 |  }´}, { 0 | }) {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´},  

 { 0 | }).{{2 |  }´} {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })  

 {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }) {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´,  

 {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).{{1 | }´, {1 | }´´} ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´},  

 { 0 | }).{{2 |  }´} ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }).({{1 |  }´,  {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, 

 { 0 | })), 

in einem 2. Rekursionsschritt: 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{1 | }´, {1 | }´´}) ×  

 ({{1 | }´, {1 | }´´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}. 

 ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) 
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 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´}) ×  

 ({{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´,  

 {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´,  

 {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) ×  

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´},  

 ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´})× 

 ({{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, 

 {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, 

 {{2 |  }´}, { 0 | }))) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´},  ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, 

 {{2 |  }´}, { 0 | }))) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) {{1 | }´, 

 {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´},  { 0 | })).{{2 |  }´} 

 {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) 
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 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{2 |  }´} 

  {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.{{2 |  }´}) × 

 ({{2 |  }´}.{{1 | }´, {1 | }´´} {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, 

 ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{2 |  }´} 

  {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, 

 {{2 |  }´}, { 0 | }))) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 {{2 |  }´}.{{2 |  }´} {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, 

  {{2 |  }´}, { 0 | }))) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{2 |  }´}  

 {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) {{1 | }´, 

 {1 | }´´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{2 |  }´}  

 {{2 |  }´}.({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).({{1 |  }´,  

 {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))  {{2 |  }´}.({{1 |  }´,  

 {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })) {{1 | }´, {1 | }´´}.({{1 |  }´,   

 {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) × 

 (({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{1 | }´, {1 | }´´} 

 ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).{{2 |  }´}  

 ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | })).({{1 |  }´,  

 {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, ({{1 |  }´, {1 |  }´´}, {{2 |  }´}, { 0 | }))) 
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usw. 

Als Besonderheit sei festgehalten, dass bei präsuppositiven im Gegensatz zu 

nicht-präsuppositiven Zeichenrelationen die Nullheit (0) nicht nur aus 

definitorischen Gründen, sondern nun als Komplement, d.h. systematisch, 

selbst auftritt. 
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